Lecon 04 — Correction des "Exercez-vous"

Exercez-vous 8 : Déterminer la forme réduite de Jordhsemblable a la matrice

210
A= 01-1
024
Solution
1
Remarque : 2 est évidemment valeur propre et un vecteyongrassocié estO
0
Le polynébme caractéristique deest :
(2-A) 1 0
a-a) -1
Pa(A) = 0 (1A -1 =(2-}\) 2 (4 =(2-N) (A-N)(4-A) + 2)
0 2 (4r)

Pa(\) = (2-M)%(3 - M.

DoncA admet 2 pour valeur propre double et 3 comme val@pre simple.

X 2x+y = 2X
P.=| Y | estun vecteur propre associ¥a?2 si et seulement $y-z = 2y
y4 2y+4z = 2z

ce qui équivaut ay = z = 0 et le sous espace pnaatif aA = 2 est de dimension 1 et

1 1
engendré par.P=| O | par exemple. E=<| 0 | >.
0 0
dimE; = 1 et m(2) = 2A n'est donc pas diagonalisable.
210
Mais A est semblable a la matride= | 0 2 0 | (forme réduite de Jordan 48.
003
X
Il faut déterminer un vecteur de Jordarnd? que AB=P+2R etsiB=| ¥
z
2X+y = 1+2x _ 0
- Jy=1 .
on a:y-z = 0+2y son{ __, doncB=| 1 | convient.
2y+4z = 0+2z y 1
X 2x+y = 3X
R_| Y | estun vecteur propre assock=a3 si et seulement $y-z =3y
Z 2y+4z = 3z



1

_[x=y _ :
soit {2y+z —o €tR= 1| convient.
-2
101
DoncA =PJPtavecP= 0 1 1
0-1-

111

(a vérifier par le calcul aprés avoir montré dtfe=| 0 2 1 |)
0-1-



