Lecon 03 — Correction des "Exercez-vous"

Exercez-vous1:

Soit i, et K, deux sous-espaces déd&finis par :
Fi={(x,y,2)OR®;x +y—z =0}
F={(x,y,2)OR®; 2x-y—z =0}

1) Trouver une base de €t une base deF

2) Déterminer i+ F,.

Solution

1) v = (x,y,z)JF; si et seulement si v = (X,y,x+y) = x(1,0,1) + Ji(Q).
Donc @ = (1,0,1) et £= (0,1,1) forment un systeme générateur d&Es deux vecteurs sont
libres (car non proportionnels) ils forment done lraseB; de F.

v = (x,y,zF; si et seulement si v = (X,y,2X-y) = x(1,0,2) + }(01).
Donc g = (1,0,2) et £= (0,1,-1) forment un systéeme générateur d€CEs deux vecteurs sont
libres (car non proportionnels) ils forment done lraseB, de F.

2)v=(x,y,2) J(F1 + ;) siv=w + v, avec y[1F; et wlF,.

vi[JF; donc v = aq + be avec a et b réels,

vo[F, donc ¢ = ceg + deg avec c et d réels et

v=agqt+he+cg+dget{e, &, a, e} estun systeme générateur detH,.

Ce systéme n'est sirement pas une base caRdaasun systéme libre a au plus 3 vecteurs.
Or{e:, &, e} est libre car dét(ge, & , &) = 1# 0, c'est donc une base de

Fi+FRet F31 + F» est un sous-espace vectorieRfede dimension 3 c'est doRE.

F+FR:=R



