Lecon 02 — Correction des ''Exercez-vous''

Exercez vous 7
Les fonctions suivantes sont-elles homogenes ? Si oui, déterminer leur degré d'homogénéité :

1) Soit f: (X,y) > X2 - Xy + y2; 2)f:(x,y) —>§ ; I :(X,y) > \X+Y ;
4Hfix,y,z)—> Xlni ; 5)f :(x,y)e R**xR+* — 3x%yP (e R et feR).
Solution

1) f(ax,ay) = (ax)? - ax.ay + (ay)? = a%f(x,y) . f est donc homogéne de degré 2 .
C'est un cas particulier des polynomes homogenes de degré n :

Pa(X,y) = apxn + a, X0 ly + a,,x02y2 | + a;xyn! + agyn
(chaque mondme est de degré total n )

2)f:(x,y) — % est homogene de degré O puisque % = a0§ (a#0)

3) f est définie sur D = {(x,y) / x+y 2 0}. VacIR* et V(x,y)eD :
1
f(ax,ay) =+ ax+ay = \/;1 \/x+y ainsi f est homogene de degré 5 -

4) f est définie sur D = {(xy,z) / zy > 0}. VaeIR* et V(x,y,z)eD :

f(ax,ay,az) = axIn % = axln§ et f est homogene de degré 1.

5) Vac IR+* : f(ax,ay) = 3(ax)*(ay)P = 3a®+BxoyP . Et f est homogene de degré o+p.



