Lecon 01 — Correction des ""Exercez-vous''

Exercez-vous 4
n? +

1) Soit u définie part u, = . Etudiez la monotonie de u (on demande si u est croissante

ou décroissante a partir d’un certain rang et si oui, lequel).
e n3 : :
2) Soit u définie par et u, = on - Etudiez la monotonie de u.
3) Soitu:n—24/n2+1 + \/?1 . Etudiez la monotonie de u.
Upg = 2
4) Soit u la suite définie par : 2u, | Etudiez la monotonie de u.
Mo+l =y 244

Solution

2 2

x +1 . o X -
X avec xe R*" f(x) = 2 >0 sur

[1; +oo[. f est donc croissante sur [1 ; +oo[ et u est croissant pour n > 1.

1) u, est de la forme u, = f(n). Or si f(x) =

3 2AX x_3 x 2
3225 (I2)2%° 2533 - xIn2
2) De méme si f(x) = 5% pour x 2 0, £ (x) = = 2(2? 2x X(zzxxn ) e £ (x) est

. 3 ) . N
négative pour X > 2 (= 4.33). Donc f est décroissante sur [5 ; +oo[, u est donc décroissante a

partir du rang 5.

3) Ici on peut remarquer que plus n augmente plus \/n2+1 augmente et plus \/;1 augmente,
donc plus u, augmente. Ainsi u est croissante sur N.

4 2u, Uy - 2uy -up(ug’ + 2)
el =th =y 24 "= 424 4q uy” + 4

. On a déja vu que u, était minorée par 0,

donc u,41 —u, <0 et u est décroissante.



