Lecon 06 — Correction des ""exercez-vous'’

Exercez-vous 7 :

1) Déduisez des résultats des précédents exemples le D.L a I’ordre 4 et au voisinage de 0 de
|

e+ -

2) Déduisez des résultats des précédents exemples le D.L a I’ordre 4 et au voisinage de 2 de
eX

x-1°

3) Déduisez des résultats des précédents exemples le D.L. a I’ordre 3 et au voisinage de 1 de

e*(In(-x*+2) +x + 1).

Solution

1) D’apres le résultat de 1) de I’exercez-vous 6, au voisinage de O :
e =l+x+7 +72 +5, +X €(x) avec X1_r>réss(x)_.

Et d’apres le résultat 3) de I’exercez-vous 6, au voisinage de 0 :

1 .
T-x = l+x+x2+xX +x +x* €(x) avec lim &(x)=0.
-X x—0

En appliquant le résultat du cours surle D.L. de f + g,

2 3 4
X X X X 2 3 4 4 .
e+ 7 =1 +X+7 + 2 +7, +1+X+X +X +X +X &X) avec lim &(x)=0.
1-x 2 6 24 X0

1 3 7 25
Ft e* + Tx = 2+ 2Xx + 5 x> + I3 X + 24 x*+x* &(x), c’est le D.L. cherché.

2 3 4
2) Enreprenante” =1 + x + z +—— + 2 +x* €(x) avec lim &(x)=0, et
2 6 24 X0
1

1-x = l+x+x2+xX +x +x* €(x) avec lim &(x)=0 et en appliquant le résultat du cours sur

x—0
le D.L. de f.g, on obtient, au voisinage de O :
X 2 3 4

‘ =[(1 +x+% +76 +%)(1 +x+x2+x3+x4)]4+x4£(x)

1-x

2 3 4
5 8 65
Or [(1 +x+% +X—6 +;—4)(1 +x+x2+x3+x4)]4: 1 +2x+§x2+§x3+ﬂx4 et

* 5 8 65
< _ l42Xx+5 X +5 X 457 x +x*&(x) avec lim £(x)=0, c’est le D.L. cherché.
1-x 2 3 24 x50

3) D’apres le résultat de 2) de I’exercez-vous 6, au voisinage de 1 eten posantx =1 +h:
2 3
h
eM=e+eh+ ey +eg + h’ €(h) et d’apres le résultat de 2) de I’exercez-vous 5,



14
In(-(1 +h*+2)+(1+h)+1=1-h-3h?- 3 h® + h’e(h). En appliquant le résultat du cours

sur le D.L. de f.g, on obtient

2 3
h 14
e"In(-(1+h’*+2)+ (1 +h)+ 1) =[(e +eh + ey +e )l -h- 3h? - 3 h*)]5 + he(h).
h*  n 14 7
Or [(e +eh + ey +e¢ )(1 —h —3h?- 3 h)s=e- 76 h? —8eh’ et le D.L. cherché est

7
=12 _8eh® + he(h) avec lim g(h) = 0.

e"MIn-1+h’+2)+(1+h)+1)=e- >
h—0

On peut aussi écrire (puisque h =x — 1))

7
(In(-x>+2)+x+1)=e- 76 (x —1)*=8e(x — 1)’ + (x — 1)’ e(x-1) avec lim &(x-1)=0
x—1



