Lecon 04 - Correction des ""exercez-vous'’

Exercez-vous 4 :

1) Calculer la fonction dérivée de la fonction k de I’exercez-vous 1 apres avoir déterminé son
ensemble de dérivabilité.

2) Calculer la fonction dérivée de la fonction £ de 1’exercez-vous 1, apres avoir déterminé son
ensemble de dérivabilité.
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3) En reprenant la fonction g de 1’exercez-vous 1, calculer la dérivée de g = apres avoir
déterminé son ensemble de dérivation.
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4) En reprenant la fonction f de I’exercez-vous 1, calculer la dérivée de © apres avoir
déterminé son ensemble de dérivation.

5) On reprend toujours les fonctions f et g de I’exercez-vous 1, déterminer fog son ensemble
de définition et son ensemble de dérivation. Calculer alors (fog)’.

6) On reprend toujours les fonctions f et g de I’exercez-vous 1, déterminer gof son ensemble
de définition et son ensemble de dérivation. Calculer alors (gof)’.

Solution

1) k apparait comme la fonction composée de x — x + 2 et de x — \E .

Donc D’(k) = ]-2 ; +oo[ et en appliquant la formule du cours on obtient, pour tout xe D’(f),
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K=k "k e2 " k2

2) De méme { apparait comme le produit de x et de In(x> + 3) et In(x> + 3) comme la
composée de X — x>+ 3 et de x — Inx. Puisque tout réel x, X2 +3> 0,D’(l)=Reten
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utilisant la formule du cours , la dérivée de x — ln(x2 + 3) est 2+
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£(x) =In(x +3)+X2+3.

u'(x
Remarquons que plus généralement [la dérivée de In(u(x)) est ﬁ .
u'(x)

Et la dérivée de Inlu(x)l est —

u(x)

I1 est bon de connaitre ce résultat par cceur.

3) L’ensemble de dérivabilité de g'° est R\{1}d’apres les théorémes du cours et sur cet
ensemble
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4) L’ensemble de dérivabilité de P est R\{-1 - \/5 ;-1 + \/5 } d’apres les théoremes du cours
puisque f(x) s’annule en -1 - \/5 eten-1+ \/5 . et sur cet ensemble
1 1
F)' (0 = () (x) =-5F°(x) '(x). Dot (5)'(x) = -5(* + 2x = 1)°(2x + 2).

5) fog(x) = f(g(x)). f étant définie sur R, fog est donc définie sur
D(g) = R\{1}. f est dérivable sur R et g sur R\{1}, fog est donc dérivable sur R\{1}et

2x + 1 -3 -18
(fo)'(9) = F (200 X £'X) = Q1 + D g =G T

6) gof(x) = g(f(x)). g étant définie sur R\{1} et f sur R, gof est définie pour f(x)=1. Or f(x) = 1
équivautﬁx2+2x—2:0, soitx =1 i-\/§ .

D’ott D(gof) = R\{ 1+\/§ ;1 - \/§ }. f est dérivable sur R et g sur R\{1}, donc gof est
dérivable pour f(x)#1 et D’(gof) = R\{14~/3 ; 1 -/3 }.
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